5. INTEGRACE IRACIONALN{CH FUNKCI. Katefina Koneéna

e Integraly typu

ar +b ar +b ar +b
Rlz ° , O s, dz,
cr+d cx+d cr+d

kde R je raciondlni funkce m + 1 proménnych a a, b, ¢, d € R, ad — be # 0.

- substituce:
ar +b _
cx+d ’
kde s je nejmensi spoletny nasobek ¢isel g1, g2, .- ., ¢m; dostavame
dt®* —b
x = .
a — ct®

e Integrily typu

/R(as,\/szJrq:z:qu),

je raciondlni funkce dvou proménnych u, v a p, g, r € R, p # 0.

P(u,v)
Q(u,v)

Polynom px? + gz + r mé:

kde R(u,v) =

— dvojnasobny realny koren — integrace racionalni funkce;

— dva ruzné reialné koreny — integrél typu
ar +b ar +b [ax +b
/R x, qi/ ,"i/ + s, + dz;
cx+d cx+d cx+d
— komplexni kofeny — jednoduchymi dpravami a linearni substituci prevedeme na tvar

/ R (2. /14 22) dz,

tento integral muzeme pocitat vyuzitim
(a) Eulerovy substituce
x:tzgtl, dx:tz%dt
— integral z raciondlni funkce (substituce nékdy ve tvaru VitaZ=t— x),
(b) goniometrické substituce

1
r=tgt, do=——dt
& cos?t
— integral z funkce [ R (cost,sint),

(¢) hyperbolické substituce

r =sinht, dx =coshtdt, nebo
x =cosht, dx =sinhtdt

— integral z funkce R (cosht,sinht) + pouziti Druhé substituéni metody.

Integraly typu
Ax + B
———dux,
Vaz? +br+c

kde A, B, a, b, ce R, A#0, a # 0, lze Tesit prevedenim na soucet integralu

K/\f;%dxw/ﬁdx.
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