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INTEGRACE RACIONALNI LOMENE FUNKCE

e rozklad racionalni lomené funkce na parcialni zlomky:
A
TYP I: / W dz,l € N,a #0,A # 0 - vede na integrély typu [ f(az + b) dz nebo substituci az +b =t
axr +

TYP II: %dx,k6N,p#0,q2—4pr<0,B2+C27$0:
(pr2+qr+r k

o k =1 - integrand vhodné upravit na tvar

K / J;((f)) dz+L / %x)dx
A A

=ln|f(x)] integrédly vedouci na arctg

o k> 1,k € N - dprava integrandu na tvar

f(a) |
K de + L dz
/ Gy / @)

NIy +1a2) w a primitivni funkei uréime uzitim rekurentniho vztahu

(t
1 1 t 1
/(ﬁﬂﬂ)k+1 dt = ((t2+a2)k + (2k — 1)/7(t2+a2),€ dt)

upravime na tvar
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dx.

Priklad 1./ 3
0 —1

Reseni:
e rozklad polynomu ve jmenovateli na sou¢in kofenovych ¢initelt:

P —1=(2-1) (2> +z+1)

e rozklad na parcialni zlomky:

(x—1)(z2+z+1)

x _ 1 1 z—1
(x—1)(22+2+1) 3(x—-1) 3 224+z+1
e Uprava vyrazu #‘;H (integrace raciondlnf funkce, typ II):
r—1 1 2z +1 3 1
2+z+1 2 2242+1 2 224x+1
® Uprava vyrazu m:

o uprava na Ctverec:

o dalsf dpravy:

= dostavame:

x2+x+1:

|

Celkem dostavame integral:
/xd_/ll 1 z-1 d_/11 1(1 241 3 1 .
P10 T \3 -1 3 2ra+1) T\ 3 a1 3\ 2 22 1ra+1 2 22ratd .

/ 1 1 1 2z +1 1 4 1
3 z—1 6 2 3

—llnim_l‘ —|—§arct 2$+1—|—c
3 VaTra 1l 3 E 3
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Priklad 2. / Brrl g,
(22 +2)
Reseni:
3r+1 332z +2) 1 32 2 3 2z 1
/(2 22(:1:6: 5 3 dl’zi/ 2 2+ 2 3 d$=§/ﬁdx+/ﬁdx
z? 4 2) (22 +2) (2242)° (22 +2) (22 4 2) (22 +2)
3
:ill—‘-lg
2 1 1 1
L= ———de=|*+2=t|= [ sdt= [t ?dt=—F¢c=———
° 1 /(Z‘2+2)2 x |l‘ + | /t2 / t+c x2+2+c
1 1 T 1 1 T 1
I = dz = 2.1-1) [ ——dz ) == d
T /<z2+2)2 ’ 2-1-2<w2+2+( )/x2+2 x) 4<w2+2+/2(”§+1) x)
1 T 1 T
= - | —— + =V2arctg—
4<x2+2+2\[arcg\/§>+c
Celkem tedy
3z +1 3 1 1 x V2 x 1 z—6 2 T
 C = ——. —. ~“arctg—— = . Y arcte—
/(x2+2)2 . 2 2242 4 952—&-2Jr Sang\/iJrc 4 m2+2+ Sang\/iJrc
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