
Inverzní a cyklometrické funkce, definiční obory složených funkcí Kateřina Konečná

1. Rozhodněte, ke kterým z daných funkcí existuje funkce inverzní, obě funkce graficky znázorněte
a určete jejich definiční obor a obor hodnot. Pro dobrovolníky: určete předpis funkce inverzní.

(i) y = 2x− 1

(ii) y = x2 − 2x

(iii) y = 3x

(iv) y = log 1
2
x

(v) y =
√
x

(vi) y = 1
2x
2 ∧ x ∈ 〈0,∞)

(vii) y = 2x−1 − 4

(viii) y = ex

2. Určete definiční obory cyklometrických funkcí

(i) f1 : y = arcsin(x− 2)

(ii) f2 : y = arccotgx+1
3

(iii) f3 : y = arccos 2−3x4
(iv) f4 : y = 2arcsinx+1

3

(v) f5 : y = arccos(2x− 1)− 1

3. Určete definiční obory složených funkcí:

(i) f1 : y = x2 + 3x− 1

(ii) f3 : y =
√

x+2
4x−6

(iii) f4 : y = 1
log2(x+4)−3

(iv) f5 : y =
√

log 1
3
(2x + 1)

(v) f6 : y = 1√
2x2+3x−2

(vi) f7 : y =
√
x + 4 +

√
7

10−x

(vii) f8 : y = ln(x2 − 3x− 10) + ex
2−1

(viii) f9 : y = x2−x+1
x−3 + cosx

(ix ) f10 : y =
√

x+4
x(6−x)

Řešení

1. (i) f−1 : y = 1
2 (x + 1), D(f) = H(f−1) = R, H(f) = D(f−1) = R

(ii) nelze, funkce není prostá v R, D(f) = R, H(f) = 〈−1,∞)

(iii) f−1 : y = log3 x, D(f) = H(f−1) = R+, H(f) = D(f−1) = R
(iv) f−1 : y =

(
1
2

)x
, D(f) = H(f−1) = R+, H(f) = D(f−1) = R

(v) f−1 : y = x2, x > 0, D(f) = H(f−1) = 〈0,∞), H(f) = D(f−1) = 〈0,∞)

(vi) f−1 : y =
√

2x, D(f) = H(f−1) = 〈0,∞), H(f) = D(f−1) = 〈0,∞)
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(vii) f−1 : y = log2(x + 4) + 1, D(f) = H(f−1) = R, H(f) = D(f−1) = (−4,∞)

(viii) f−1 : y = lnx, D(f) = H(f−1) = R+, H(f) = D(f−1) = R
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(vi)
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(viii)

y8
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2. (i) D(f1) = 〈1, 3〉
(ii) D(f2) = R

(iii) D(f3) = 〈− 23 , 2〉
(iv) D(f4) = 〈−4, 2〉
(v) D(f5) = 〈0, 1〉

3. (i) D(f1) = R
(ii) D(f2) = (−∞,−2〉 ∪ ( 32 ,∞)

(iii) D(f3) = (−4,∞)− {4}
(iv) D(f4) = (− 12 , 0〉
(v) D(f5) = (−∞,−2) ∪ ( 12 ,∞)

(vi) D(f6) = 〈−4, 10)

(vii) D(f7) = (−∞,−5) ∪ (2,∞)

(viii) D(f8) = R− {3}
(ix ) D(f9) = (−∞,−4〉 ∪ (6,∞)
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